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Olgu a ja b taisarvud.

» Kui leidub selline taisarv m, et b = am, siis utleme, et arv a
jagab arvu b ehk arv b jagub arvuga a.

Tahistused:

> al|b arv a jagab arvu b

» b:a arv b jagub arvuga a
Naiteks

31111 7]-91  —7|-01
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Kui a | b, siis

> arvu a nimetatakse arvu b teguriks ehk jagajaks

» arvu b nimetatakse arvu a kordseks

Jaguvuse definitsiooni pdhjal on arv a arvu b tegur, kui leidub
selline tdisarv m, et b = am.

» lgal tdisarvul b on vihemalt jargmised tegurid: 1, —1, b, —b.

> lga téisarvu a korral a | 0, vastupidine seos 0 | a kehtib
parajasti siis, kui a = 0. Seega 0 | 0.

> Iga tdisarvu b korral 1| b, vastupidine b | 1 kehtib parajasti
siis, kui b=1véi b= —1.
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Jaguvuse lihtsamad omadused

Taisarvude hulgal m3aratud jaguvusrelatsioonil on jargmised
omadused.

» Refleksiivus: iga taisarvu a korral a | a.
» Kuia|bjab]a,siisa=bvdi a=—b.

» Transitiivsus: kui a | bja b | c, siis a| c.

Tdestamiseks kasutada jaguvuse definitsiooni.
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Jaguvuse seos tehetega

» Kui a | b, siis +a | £b.
» Kui a| bja a]| c, siis suvaliste taisarvude s ja t korral
al bs+ ct.

» a | b parajasti siis, kui iga taisarvu ¢ korral ac | bc.

Esimene omadus tdhendab, et jaguvuse uurimisel vdime piirduda
mittenegatiivsete tdisarvudega.

Teisest omadusest jareldub, et kui arv a jagab arve b ja c, siis jagab
ta ka nende arvude summat ja vahet.
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Jadgiga jagamine

Olgu a ja b téisarvud, kusjuures a > 0.

Jaagiga jagamine tdhendab arvu b esitamist kujul

b=aqg-+r, kusO0<r<a.

Siin on
b jagatav
a jagaja
q Jjagatis
rjaak

Naiteks kui a = 3 ja b = 17, siis

17=3-5+2.
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Negatiivsete arvude jagamine

N&iteks kui b = —17 ja a = 3, siis
—17=3-(=6)+1
Jadk on alati mittenegatiivne.

Vérduses b = a- g + r peab alati kehtima 0 < r < a.

Arvu b saab alati nii esitada, sest jadas
..,—3a,—2a,—a,0,a,2a,3a,...

saab alati leida kaks jdrjestikust arvu, mille vahel b asub.
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Algarv ja kordarv

Vaatleme jargnevalt ainult positiivseid taisarve ja nende positiivseid
tegureid.

Igal positiivsel tdisarvul a on kindlasti olemas tegurid 1 ja a.

» Algarv on selline iihest suurem naturaalarv n, millel pole
rohkem positiivseid tegureid kui 1 ja n.

» Kordarv on selline ihest suurem naturaalarv n, millel on ka
muid positiivseid tegureid peale 1 ja n.

» Arv 1 ei ole ei algarv ega kordarv.

Algarvud: 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, ...
Kordarvud: 4, 6, 8, 9, 10, 12, 14, 15, 16, 18, 20, 21, 22, ...
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Algarvulisuse kontrollimine

Kuidas teha kindlaks, kas etteantud naturaalarv n on algarv?

» Kontrollida |dbi kéik arvud 2, ..., n— 1. Kui n ei jagu lihegagi
nendest, siis ta on algarv.
» Kontrollida 1abi kaik arvud 2, ..., v/n. Kui n on kordarv, siis

tal leidub tegur ka nende arvude hulgas.
» T&endosuslikud poliinomiaalsed meetodid (Rabin-Milleri test).

» Poliinomiaalne algoritm (2002).
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Algarvude arv

Teoreem

(Eukleides.) Leidub I6pmata palju algarve.
Téestus. Oletame, et algarve on [8plik hulk:

P, P2, P3, ..oy Pk

Vaatleme arvu
n=pip2p3...pxk+1

See ei jagu algarvudega p1, p2, ..., pk, sest ta annab nendega
jagades jaagi 1. Jarelikult on n ise algarv vai tal leidub algarvuline
tegur, mis erineb algarvudest pi, po, ..., pn, kummalgi juhul
vastuolu.
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Algarvude arv

Téestus 2. Tdestame, et iga naturaalarvu n jaoks leidub temast
suurem algarv.

Olgu p arvu n! + 1 vdhim ihest erinev tegur. Siis

» p on algarv, sest kui tal leiduks tegur 1 ja p vahel, siis see
tegur oleks ka arvu n! + 1 tegur.

> p > n, sest nl + 1 ei jagu lihegi arvuga 2, 3, ..., n.
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Eratosthenese sdel

» Kirjutame vilja kdik arvud 1, 2, ..., n.
» Kriipsutame maha arvu 1.

» Jargmine allesjddv arv on 2; kriipsutame maha k&ik arvu 2
kordsed.

» Jargmine allesjddv arv on 3; kriipsutame maha kdik arvu 3
kordsed.

» Jargmine allesjddv arv on 5 jne.
» Algarvud on parajasti need, mis protsessi I18ppedes alles jd3vad.
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111213 |14 15|16 |17 |18 | 19| 20
21122 123 124 |25 |26 |27 |28 |29 | 30
31132133 |34|35|36|37|38|39]| 40
41 | 42 |43 | 44 |45 | 46 | 47 | 48 | 49 | 50
51 |52 | 53 | 54 | 55 | 56 | 57 | 58 | 59 | 60
61 |62 | 63|64 |65 |66 |67 |68|69]| 70
7117273 |74 |75 |76 |77 |78 | 79| 80
81 82|83|84 (85|86 |87 |88|89]| 90
91 192 ({93 194 |95|96 |97 |98 |99 | 100
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XIX|X|X|X|X[X|X]|X
olo|o|o|lololo|o|o
— N | | |O |~ | |>
XIX|X|X|X|X[X|[X]|X
N~ s s ==~~~
— N | b ||~ o
XXX X|X|X[X[|X]|X
O [0 [ [ W W |w (v v
— AN |® | |1 | [K]|0|o
XXX X|X|X[X[|X]|X
momononlonlo|m|lomn
— N | || [N ]| |o
XXX X|X|X[X[|X]|X
e R B e B R B R B R R B R R |
— N | b ||~ |o
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X 2|3 | x| 5 |[x]| 7 |x]| x/|Xx
11 | x [ 13 | x | x | x |17 | x |19 | x
X | X |23 | x |25 | x| X | x |29 | x
31| x| X | x |35 x |37 x| x| X
41 | x |43 | x | x | x |47 | x | 49| x
X | X [ B3| x|bh| x| x| x]|5H9]| x
6l | X | X | X |65 | x |67 | x| x | X
71| x |73 | x| x | x | 77| x | 79| x
X | X [83 | x |8 | x| x| x]8 ]| x
91 | X | X | X |95 | x |97 | x | X | X
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X 2|3 | x| 5 |[x]| 7 |x]| x/|Xx
11 | x [ 13 | x | x | x |17 | x |19 | x
X | X |23 | x |25 | x| X | x |29 | x
31| x| X | x |35 x |37 x| x| X
41 | x |43 | X | X | X |47 | x| X | X
X | X [ B3| x|bh| x| x| x]|5H9]| x
6l | X | X | X |65 | x |67 | x| x | X
71| x |73 | x| X | x| x| x |79 x
X | X [83 | x |8 | x| x| x]8 ]| x
X | X | X | X ]9 [ x |97 | x| x |X
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Algarvude jaotumine

» Algarvud paiknevad naturaalarvude jadas viga ebaiihtlaselt.
» Kaks algarvu vaivad asuda jarjest. Ainukesed sellised on 2 ja 3.

» Kui kaks algarvu erinevad teineteisest kahe vdrra, siis
nimetatakse neid kaksikalgarvudeks. Naiteks 3557 ja 35509.
On oletus, et kaksikute paare on |dpmata palju.

» Leidub kui tahes pikki 16ike, milles pole iihtegi algarvu, naiteks
n'+2,n'+3, ..., nl+ non jarjestikused kordarvud.

» Jaotusdiagramm:

200 400 600 800 1000
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Algarvufunktsioon

» Algarvude jaotumist kirjeldab algarvufunktsioon
m(n) = algarvude arv hulgas {1, 2, ..., n}
» Esimesed vaartused:

m(1)=0 m(2)=1 =(3)=2 =(4)=2
7(5)=3 w(6)=3 n(7)=4 =(8)=4
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Algarvuteoreem

Teoreem

Kehtib asiimptootiline ekvivalents
n

™TWn) ~ ——

(n) Inn

Valemi tuletas C. F. Gauss 18. sajandi I6pul algarvude tabeli
analiilisimisel.

Tdestasid J. Hadamard ja C. de la Vallée Poussin teineteisest
sbltumatult aastal 1896.

On olemas ka tdpsemaid empiirilisi valemeid, n3iteks

dt
Int

n

m(n) ~ " T.08366

(Legendre) m(n) ~ /2n (Gauss)
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Leida, kui suur on 200-kohaliste arvude hulgas algarvude osakaal.

» 200-kohalisi arve on
10200 . 10199 —9. 10199
» 200-kohalisi algarve on ligikaudu

200 109 102%° 1019 107
m(10°°) — 7(1077) =~ 10700~ 1010 1,95-10

» Algarvude osakaal on ligikaudu

1951017 1
9.1019 " 460
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Arvu lahutamine algtegurite korrutiseks

» Kui arv ei ole algarv, siis saab ta esitada kahe viiksema teguri
korrutisena.

» Kui méni saadud teguritest ei ole algarv, siis saab selle teguri
esitada kahe vaiksema teguri korrutisena jne.

» Jarelikult saab iga arvu, mis pole algarv, esitada algarvude
korrutisena.

» Kui arv juba on algarv, siis tdlgendame teda korrutisena, kus
esineb ainult iiks tegur.
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Aritmeetika pdhiteoreem

Teoreem

Iga lihest suurema naturaalarvu saab parajasti iihel viisil esitada
algarvude korrutisena, arvestamata tegurite jarjekorda.

Téestuse skeem. Oletame, et leidub naturaalarve, millel on kaks
esitust algarvude korrutisena. Olgu n vdhim selline naturaalarv.

T&estame, et siis saab leida naturaalarvu n’, mis on viiksem kui n
ja millel on samuti kaks esitust algarvude korrutisena.

Et n juba oli vahim selline arv, siis tdhendab see vastuolu.
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Arvu kanooniline kuju

» lga naturaalarvu n saab esitada kujul

1 02

n=pip3?... pp*
» Siin on p1, po, ..., pi kdik algarvud, millega n jagub, ning a1,
s, ..., a, nende algarvude kordsused.
» Aritmeetika pdhiteoreemist jareldub, et see esitus on iihene.

» Seda esitust nimetatakse naturaalarvu n kanooniliseks
kujuks.

» Naiiteks: 600 =23.3.5,35 =57,
5251400 =23.52.7-.11%2.31
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Tegurite kanooniline kuju

Teoreem

Olgu n naturaalarv kanoonilise kujuga

a1 (2

(873
n = pl p2 e pk
Naturaalarv m on arvu n tegur parajasti siis, kui m avaldub kujul

m= pflpgz . ..pf“

kusigai=1,2,..., k korral 0 < 8; < «;.
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Arvu tegurite arv

» Arvu kanoonilise kuju pdhjal saab leida arvu tegurite arvu ilma

neid valja kirjutamata.
> Kui
o1 Qo

(893
n:pl p2 ...pk

siis arvu n teguris peab algteguri p; astendaja olema iiks
arvudest 0, ..., aq, algteguri p, astendaja liks arvudest O, ...,
ap jne.

» Tegurite arv on seega
(Ozl + 1)(0[2 =+ 1) - (ozk =+ 1)

» Niiteks arvul 694 575 = 3%.52.73 on
(4+1)(24+1)(3+ 1) = 60 tegurit.
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Fermat' vaike teoreem

Teoreem

Kui p on algarv, siis iga tiisarvu a korral, mis ei jagu p-ga, kehtib
seos p | aP~1 — 1.

Téestuse skeem. Vaatleme arve
1,2, ..., p—1

Korrutades neid a-ga, saame

a, 2a ..., (p—1a
Toestame, et need arvud annavad p-ga jagades parajasti jaigid 1,
2, ..., p— 1 mingis jarjekorras. Jarelikult annavad arvud
a-2a-----(p—1)a ja 1.2 (p—1)

jagamisel p-ga sama jadgi ning nende vahe (p — 1)!(aP — 1) jagub
p-ga. Et (p — 1)! ei jagu algarvuga p, siis peab aP — 1 jaguma p-ga.
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Teoreemi teine kuju

Jareldus

Kui p on algarv, siis iga taisarvu a korral p | a? — a.
Téestus.

> Kui a ei jagu p-ga, siis teoreemi pohjal p | a?~! — 1 ja seega

pl(aP~t —1)a.
» Kui a jagub p-ga, siis aP ja a annavad p-ga jagamisel m&lemad
jaagi 0.
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Pseudoalgarvud

» Fermat' teoreemi vaide vdib mdnikord kehtida ka siis, kui p ei
ole algarv.

» Niiteks olgu p =341 =11-31 ning a = 2.
2340 — (210)34 _ 102434

annab 341-ga jagamisel jadgi 1, sest 1024 annab jaigi 1.
» Arv 341 on pseudoalgarv alusel 2.

» Siiski, 341 ei rahulda Fermat' teoreemi vaidet, kui aluseks
vétta mingi muu arv, nt 3340 annab 341-ga jagades jaigi 56.
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Carmichaeli arvud

» Paaritu kordarv, mis rahuldab Fermat' teoreemi vaidet iga
aluse korral, mis on selle kordarvuga iihistegurita (st on
pseudoalgarv kdigil neil alustel).

> Naiteks olgu p =561 = 3-11-17 ning SUT(a, p) = 1. Siis

560 _ (52280

a annab 3-ga jagamisel jaigi 1
a°%0 = (a'%)5¢ annab 11-ga jagamisel jasgi 1
a°%0 = (a'%)3% annab 17-ga jagamisel jasgi 1

Seega a°% — 1 jagub nii 3-ga, 11-ga kui 17-ga.
» http://www.research.att.com/ “njas/sequences, jada
number A002997
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http://www.research.att.com/~njas/sequences

Suurim Ghistegur

» Naturaalarvude a ja b iihisteguriks nimetatakse iga
naturaalarvu, millega jagub nii a kui ka b.

» Niiteks arvude 36 ja 60 iihistegurid on 1, 2, 3, 4, 6, 12.

» Naturaalarvude a ja b suurimaks iihisteguriks nimetatakse
nende Ghistegurite hulgast suurimat.

» Naiteks arvude 36 ja 60 suurim iihistegur on 12.

» Suurim iihistegur on alati olemas, sest iga kahe arvu
tihistegurite hulk on mittetiihi.

» Analoogiliselt defineeritakse mitme arvu a1, a», ..., a,
tihistegur ja nende arvude suurim iihistegur.
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» Arvude a ja b suurimat iihistegurit tihistatakse:
SUT(a, b) ged(a, b)  (a,b)

> Seega:
SUT(36,60) =12  SUT(8,1) =1

» Mbsnikord defineeritakse veel SUT(a,0) = a iga a korral. Siis
naiteks
SUT(3,0) =3 SUT(0,0) =0
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Uhistegurita arvud

» Naturaalarve, mille suurim iihistegur on 1, nimetatakse
tihistegurita arvudeks.

» Niiteks 16 ja 25 on lihistegurita, 99 ja 100 on iihistegurita jne.

» Jagades naturaalarvud a ja b nende suurima iihisteguriga d,
jadvad jarele Ghistegurita arvud:

- ab
SUT|—,—- | =1
3)
» Iga kaks naturaalarvu a ja b saab esitada kujul a = a'd ja

b= b'd, kus d on arvude a ja b suurim iihistegur ning 2’ ja b’
on iihistegurita.
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Uhistegur kanoonilise kuju jargi

Kui

a=pi*py® ... ot
ja

b=pp 52. pfk
siis

SUT(a, b) = prmin(esi) pmin(az,52) - pmin(a5e)
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Uhisteguri teine definitsioon

» Kanoonilisest kujust jareldub, et arvude a ja b suurim
tihistegur jagub arvude a ja b iga Uhisteguriga.

» Antud arvude suurimat iihistegurit vdib defineerida ka kui arvu,
mis jagub nende arvude iga iihisteguriga.

» See vdimaldab ihisteguri maistet laiendada ka sellistele
hulkadele, kus on mi3aratud jaguvus, aga mitte jarjestus (nt
poliinoomid, Gaussi tdisarvud jne).

» Keerulisemaks muutub suurima Ghisteguri olemasolu
tdestamine: kdigi lihisteguritega jaguva iihisteguri leidumine
pole sellise definitsiooni korral nii vahetult selge.
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Suurima UGhisteguri homogeensus

Teoreem

Iga naturaalarvu n korral

SUT(na, nb) = nSUT(a, b)

Toestuse skeem. Olgu d = SUT(a, b). Toestame, et

1. nd on arvude na ja nb thistegur

2. nd on arvude na ja nb ihistegurite hulgas suurim
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Suurima UGhisteguri homogeensus

Jareldus

Kui ¢ on arvude a ja b iihistegur, siis

C

SUT<E, é) _ SUT(a, b)

Téestus.

cSUT (E, l—)> =SUT(a, b)
c’c
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Uhistegurita arvude omadused

Teoreem

Kui SUT(a, b) = 1, siis iga naturaalarvu ¢ korral

SUT(ac, b) = SUT(c, b).

Téestuse skeem. Tdestame, et

1. arvu SUT(ac, b) iga tegur on ka arvu SUT(c, b) tegur
2. arvu SUT(c, b) iga tegur on ka arvu SUT(ac, b) tegur

Jéarelikult iihtib arvude ac ja b iihistegurite hulk arvude ¢ ja b
tihistegurite hulgaga.
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Jareldused

» Kui SUT(a,c) =1 ja SUT(b,c) =1, siis SUT(ab,c) =1
» Kui a| bc ja SUT(a, b) = 1, siis a | c.
» Kui a|cjab|cning SUT(a,b) =1, siis ab | c.
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Leida SUT(560, 315).

SUT(560,315) = SUT(5- 112,5 - 63)
=5S0T(112,63)
=5S0T(2*-7,63)
=5S0T(7,63)
=5.7
=35

Diskreetse matemaatika elemendid Arvuteooria



Mitme arvu suurim Ghistegur

Teoreem

Arvude ai, ap, ..., a, suurim iihistegur on

SUT(a1,az,...,a,) = SUT(...SUT(SUT(a1, a2),a3), - -, an)

Téestus. Kui n = 2, siis vaide kehtib.
Kui n = k + 1, siis tuleb tdestada vérdus
SUT(a1, a2, .-, ak, akr1) = SUT(SUT (a1, a2, - - -, ak), aks1)
See jareldub asjaolust, et suvalise d korral on seosed
d|la, d|a, ..., dl|ak, d]|ak
samavairsed seostega

d ’ SUT(al,ag,...,ak), d ’ ak+1
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Eukleidese algoritm

Algoritm kahe arvu suurima iihisteguri arvutamiseks.

Olgu a ja b mittenegatiivsed tdisarvud.

» Kui b =0, siis [dpetada t66.

» Leida a jagamisel b-ga tekkiv jadk r. Votta a uueks vaartuseks
b senine vaartus ja b uueks vairtuseks r.

» Minna tagasi esimesele sammule.

Tulemuseks on a vaartus.
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294

Diskreetse matemaatika elemendid Arvuteooria



Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294 66
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294 66
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294 66 30
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294 66 30
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294 66 30 6
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294 66 30 6
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Olgu a = 2322, b = 654.

2322 654 360 294 66 30 6 0
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Olgu a = 2322, b = 654.
2322 654 360 294 66 30 6 0

SUT(2322,654) = 6
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Eukleidese algoritmi teooria

» Kas algoritm I&petab alati t667
» Kas algoritm annab alati vastuseks suurima iihisteguri?

» Milline on algoritmi efektiivsus?
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Eukleidese algoritmi peatumine

» Igal sammul asendatakse arvupaar (a, b) paariga (b, r), kus r
on a jagamisel b-ga tekkiv jadk.
> Jarelikult r < b.

» Samme korrates viheneb vaadeldava arvupaari teine
komponent ning saab varem vai hiljem nulliks.
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Eukleidese algoritmi korrektsus

Teoreem

Kui r on jaik, mis tekib arvu a jagamisel arvuga b, siis
SUT(a, b) = SUT(b,r).

Téestus. Vordusest a = bg + r ndeme, et

1. kuid|ajad]|b,siisd]|r
2. kuid|bjad]|r,siisd]a

Jarelikult on arvude a ja b iihistegurite hulk sama mis arvude b ja r
tihistegurite hulk.

Viimasel sammul saame arvud r ja 0, nende suurim ihistegur on r.
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Eukleidese algoritmi keerukus

Teoreem

Arvude a ja b (kus a > b) suurima iihisteguri leidmiseks kulub
Eukleidese algoritmi puhul ilimalt

1+ log, a+ logy b
sammu.

Toestus. Uhe sammuga asendatakse arvupaar (a, b) paariga (b, r).
Seejuures br < ab/2 ehk iihel sammul vdheneb arvude korrutis
vahemalt 2 korda.

Kui parast kK sammu on korrutis veel positiivne, siis peab kehtima
ab/2k > 1, millest

k < logy(ab) = log, a + logy b
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Algoritmi t66 algebralisel kujul

a=bq+n ry avaldub b ja a kaudu
b=rg+nr rp» avaldub ri ja b kaudu
n=nrnrqg+r r3 avaldub r, ja r; kaudu

re—3 = re—oQp—1+ rk—o rk—1 avaldub re_» ja rk_s kaudu
Fe—o = M—1qk + i ri avaldub ry_q1 ja rx_» kaudu
k—1 = MkQk+1

Avaldame eelviimasest seosest ry ja asendame saadud avaldises
jark-jargult re_1, re—o, ... eelnevate seoste pdhjal.

Jarelikult ry avaldub a ja b lineaarkombinatsioonina.
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Teoreem

Naturaalarvude a ja b suurima Uhisteguri vdib avaldada kujul
SUT(a, b) = as + bt

kus s ja t on tdisarvud.

Naiteks olgu a = 360 ja b = 294,

360 =204-1+66  6=66—30-2

204 =66-4+30  6=166—(294—66-4)-2=

66 =30-2+6 =204.(—2)+66-9

30=6-5 6 =204 - (—2) + (360 — 294 - 1) - 9 =
=204 - (—11) + 360 - 9
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Diofantilised vdrrandid

» Lineaarne diofantiline vérrand:
ax+ by =c

kus a, b ja ¢ on antud tdisarvud, vaja leida tdisarvud x ja y.
» Kui SUT(a, b) | c, siis saame leida arvud xp ja yo nii, et
axp + byy = SUT(a, b)
ning korrutada tulemust arvuga m
» Kui SUT(a, b) 1 c, siis vérrandil lahendeid ei leidu.
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Vahim thiskordne

» Naturaalarvude a ja b iihiskordseks nimetatakse iga
naturaalarvu, mis jagub nii a-ga kui ka b-ga.

» Naturaalarvude a ja b vdhimaks iihiskordseks nimetatakse
nende iihiskordsete hulgast vahimat.

» Tahised:
VUK(a, b) lcm(a, b) [a, b]

» N3iiteks

VUK(6,4) =12  VUK(8,1) =8  VUK(24,25) = 600
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Vahim thiskordne kanoonilise kuju jargi

Kui

a=ppy?...p*
ja

b=pitp 62 . pf“
siis

SUT(a, b) _ p;“ax(al,ﬁl)p'znax(azﬂz) o p:‘ax(akvﬁk)
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Seos SUT ja VUK vahel

Teoreem

Kehtib vérdus
VUK(a, b) SUT(a, b) = ab

Jareldus
Kui SUT(a, b) = 1, siis VUK(a, b) = ab.

> Selle seose tdttu kanduvad mitmed suurima Uhisteguri
omadused iile vahimale iihiskordsele.

» Naiteks saab ka vahima uhiskordse arvutamiseks kasutada
Eukleidese algoritmi.
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Vahima iihiskordse seos jaguvusega

Jareldus

Arvude a ja b vihim iihiskordne on nende arvude iga iihiskordse
tegur.

Téestus. Olgu k arvude a ja b mingi iihiskordne. T&estame, et

(koK
sUT <;, E> VUK(a, b) = k

Toéepoolest, eelmise teoreemi pdhjal

k ’;) VUK(a, b) = k SUT(b, a) VUK(a, b) = kab

e
a

abSUT <
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Vahima iihiskordse homogeensus

Teoreem

Iga naturaalarvu n korral

VUK(na, nb) = nVUK(a, b)

Jareldus
Kui ¢ on arvude a ja b iihistegur, siis

VUK <3’ 9) _ VUK(a, b)

C

Samuti kanduvad vihimale {ihiskordsele iile ka paljud muud suurima
iihisteguri omadused (v3i nende analoogid).
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